


pemahaman yang luas meliputi eksplorasi, penalaran logis, generalisasi, abstraksi, dan bukti formal 
CPMK (Capaian Pembelajaran Mata Kuliah) 

CPMK1 Mahasiswa mampu mengembangkan pemikiran matematis yang diawali dari pemahaman prosedural hingga 
pemahaman yang luas meliputi penalaran logis, abstraksi, dan bukti formal untuk menyelesaikan masalah – 
masalah limit fungsi, fungsi kontinu pada Garis Real dan pada Ruang Metrik (S9, KU7, KK4) 

CPMK2 Mahasiswa dapat memahami struktur bahasa yang melekat pada penulisan pernyataan matematika melalui 
struktur bilangan real dan ruang metrik (KK2) 

CPMK3 Mahasiswa mampu memaknai sistem simbol dalam bahasa tulisan matematika melalui pembahasan definisi, 
teorema, dan bukti yang mengiringi barisan di ℜ dan ruang metrik (P2, KK2) 

CPMK4 Mahasiswa mampu mengidentifikasi, menganalisis, dan membuktikan teorema – teorema tentang limit dan 
kekontiuan (P2, KK3) 

CPMK5 Mahasiswa memiliki sikap bertanggung jawab, bekerjasama dalam menyelesaikan tugas (S9,KU5) 
        
Diskripsi 
Singkat MK 

Analisis real dikenal sebagai “The Body of Mathematics”. Matakuliah ini merupakan dasar didalam matematika untuk 
berfikir secara formal, yaitu berfikir secara deduktif aksiomatik. Matakuliah analisis riil merupakan dasar dari matakuliah 
kalkulus. Jika dalam kalkulus mahasiswa cenderung mempelajari materi – materi yang sifatnya aplikatif, maka pada analisis 
riil mahasisiwa dituntut untuk mampu menguasai dasar – dasar teorinya. Secara rinci materi yang akan dibahas dalam 
matakuliah ini meliputi limit fungsi  pada bilangan real, ruang metrik, limit pada ruang metrik, fungsi kontinu pada bilangan 
real, reformulasi, fungsi kontinu pada ruang metrik, himpunan buka dan himpunan tutup pada ruang metrik. 

Bahan 
Kajian/Materi 
Pembelajaran 

1. Limit fungsi pada bilangan real 
2. Ruang metrik 
3. Limit Fungsi pada ruang metrik 
4. Fungsi kontinu pada bilangan real 
5. Reformulasi 
6. Fungsi kontinu pada ruang metrik 
7. Himpunan buka pada ruang metrik 
8. Himpunan tutup pada ruang metrik 
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Bahan Kajian 
(Materi 

Pembelajaran) 

Bentuk dan 
Metode 

Pembelajaran 
(Media dan 
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Belajar) 

Estimasi 
Waktu 

Pengalaman 
Belajar 

Mahasiswa 

Penilaian 

Kriteria 
dan 

Bentuk 
Indikator 

Bobot 
(%) 

(1) (2) (3) (4) (5) (6) (7) (8) (9) 
1 – 2  Mahasiswa 

mampu 
memahami 
konsep dasar 
limit fungsi pada 
bilanngan real 
 
 

Definisi limit fungsi, 
Bukti limit fungsi 
melalui definisi, 
Bukti sifat – sifat 
limit fungsi, limit 
mendekati dari kanan 
dan limit mendekati 
dari kiri, bukti nilai 
limit dari fungsi 
takturun, fungsi 
taknaik dan fungsi 
monoton 

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 
kelas : 
 Metode :   

Diskusi, 
penugasan 

 Media : papan 
tulis, gadget 
dan internet 

TM : 2 x 
(3x50”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 

 Mendefinisikan 
limit fungsi 

 Membuktikan limit 
fungsi melalui 
definisi 

 Membuktikan sifat 
– sifat limit fungsi 

 Menjelaskan limit 
mendekati dari 
kanan dan limit 
mendekati dari kiri 

 Membuktikan nilai 
limit dari fungsi 
takturun, fungsi 
taknaik dan fungsi 
monoton 

Kriteria : 
ketepatan, 
sistematika 
dan 
penugasan 
 
Bentuk non 
– test : 
diskusi dan 
presentasi 

 Ketepatan 
menjelaskan tentang 
limit fungsi, limit 
mendekati dari 
kanan dan limit 
mendekati dari kiri 

 Sistematika dalam 
membuktikan limit 
fungsi, nilai limit 
dari fungsi takturun, 
fungsi taknaik dan 
fungsi monoton 

 Gaya presentasi 

 

3 Mahasiswa dapat 
memahami ruang 
metrik dan titik 
cluster 

Definisi ruang 
metrik, syarat – 
syarat ruang metrik, 
titik cluster 

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 
kelas : 
 Metode : 

tanya jawab, 

TM : 1 x 
(3x50”) 
 
TM : 1 x 
(3x60”) 
 

 Mendefinisikan 
ruang metrik 

 Menjelaskan 
syarat – syarat 
ruang metrik 

Kriteria : 
ketepatan 
dan 
penugasan 
 
Bentuk non 

 Ketepatan 
menjelaskan definisi 
raung metrik, syarat 
– syarat ruang 
metrik dan titik 
cluster 

 



penugasan 
 Media : papan 

tulis, gadget 
dan internet 

TM : 1 x 
(3x60”) 

 Menjelasakan titik 
cluster 

– test : 
Tanya 
jawab 

4 – 5  Mahasiswa 
mampu 
memahami 
konsep dasar 
limit fungsi pada 
ruang metrik  
 

Definisi limit pada 
ruang metrik, Bukti 
sifat – sifat limit 
fungsi pada ruang 
matrik, bukti nilai 
limit pada barisan 
ruang metrik, definisi 
barisan konvergen 
dan barisan Cauchy, 
bukti hubungan 
barisan konvergen 
dan barisan cauchy 

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 
kelas : 
 Metode : 

Diskusi, 
penugasan 

 Media : papan 
tulis, gadget 
dan internet 

TM : 2 x 
(3x50”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 

 Mendefinisikan 
ruang metrik 

 Membuktikan sifat 
– sifat limit fungsi 
pada ruang metrik 

 Membuktikan nilai 
limit pada barisan 
ruang metrik 

 Mendefinisikan 
barisan konvergen 
dan barisan Cauchy 

 Membuktikan 
hubungan barisan 
konvergen dan 
barisan cauchy  

Kriteria : 
ketepatan, 
sistematika 
dan 
penugasan 
 
Bentuk non 
– test : 
diskusi dan 
presentasi 

 Ketepatan 
menjelaskan tentang 
limit fungsi pada 
ruang metrik, barisan 
konvergen dan 
barisan cauchy 

 Sistematika dalam 
membuktikan sifat – 
sifat limit fungsi, 
nilai limit pada 
barisan ruang metrik 

 Gaya presentasi 

 

6 – 7  Mahasiswa 
mampu 
memahami 
konsep dasar 
fungsi kontinu 
pada bilanngan 
real 
 

Definisi fungsi 
kontinu pada 
bilangan real, bukti 
nilai limit pada 
operasi fungsi 
kontinu, bukti nilai 
limit pada fungsi 
komposisi 

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 
kelas : 
 Metode : 

Diskusi, 
penugasan 

 Media : papan 
tulis, gadget 
dan internet 

TM : 2 x 
(3x50”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 

 Mendefinisikan 
fungsi kontinu 
pada bilangan real 

 Membuktikan nilai 
limit pada operasi 
fungsi kontinu 

 Membuktikan nilai 
limit pada fungsi 
komposisi 

Kriteria : 
ketepatan, 
sistematika 
dan 
penugasan 
 
Bentuk non 
– test : 
diskusi dan 
presentasi 

 Ketepatan 
menjelaskan tentang 
fungsi kontinu pada 
bilangan real  

 Sistematika dalam 
membuktikan nilai 
limit pada operasi 
fungsi kontinu, nilai 
limit pada fungsi 
komposisi 

 Gaya presentasi 

 

8 UJIAN TENGAH SEMESTER 
9 – 10  Mahasiswa 

mampu 
memahami 

Bukti reformulasi 
fungsi kontinu pada 
bilangan real, 

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 

TM : 2 x 
(3x50”) 
 

 Membuktikan 
reformulasi fungsi 
kontinu pada 

Kriteria : 
ketepatan, 
sistematika 

 Ketepatan 
menjelaskan tentang 
bola buka  

 



konsep 
Reformulasi  
 
 

definisi bola buka, 
bukti reformulasi 
fungsi kontinu 
dengan bola buka, 
bukti reformulasi 
barisan konvergen 
dengan bola buka 

kelas : 
 Metode : 

Diskusi, 
penugasan 

 Media : papan 
tulis, gadget 
dan internet 

TM : 2 x 
(3x60”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 

bilangan real 
 Mendefinisikan  

bola buka 
 membuktikan 

reformulasi fungsi 
kontinu dengan 
bola buka 

 Membuktikan 
reformulasi barisan 
konvergen dengan 
bola buka 

dan 
penugasan 
 
Bentuk non 
– test : 
diskusi dan 
presentasi 

 Sistematika dalam 
membuktikan 
reformulasi fungsi 
kontinu pada 
bilangan real, 
reformulasi fungsi 
kontinu dengan bola 
buka, reformulasi 
barisan konvergen 
dengan bola buka 

 Gaya presentasi 
11 Mahasiswa 

mampu 
memahami 
konsep dasar 
fungsi kontinu 
pada ruang 
metrik 
 
 

Definisi fungsi 
kontinu pada ruang 
metrik, bukti 
reformulasi fungsi 
kontinu dengan bola 
buka, bukti 
reformulasi barisan 
konvergen dengan 
bola buka, bukti 
reformulasi fungsi 
komposisi dengan 
bola buka  

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 
kelas : 
 Metode : 

tanya jawab, 
penugasan 

 Media : papan 
tulis, gadget 
dan internet 

TM : 1 x 
(3x50”) 
 
TM : 1 x 
(3x60”) 
 
TM : 1 x 
(3x60”) 

 Mendefinisikan  
fungsi kontinu 
pada ruang metrik 

 Membuktikan 
reformulasi fungsi 
kontinu dengan 
bola buka 

 Membuktikan 
reformulasi barisan 
konvergen dengan 
bola buka 

 Membuktikan 
reformulasi fungsi 
komposisi dengan 
bola buka  

Kriteria : 
ketepatan, 
sistematika 
dan 
penugasan 
 
Bentuk non 
– test : 
tanya jawab 

 Ketepatan 
menjelaskan tentang 
fungsi kontinu pada 
ruang metrik 

 Sistematika dalam 
membuktikan 
reformulasi fungsi 
kontinu dengan bola 
buka, reformulasi 
barisan konvergen 
dengan bola buka, 
reformulasi fungsi 
komposisi dengan 
bola buka 

 

12 – 13  Mahasiswa 
mampu 
menjelaskan 
konsep 
Himpunan Buka 
pada ruang 
metrik 
 
 

Definisi himpunan 
buka, bukti sifat – 
sifat himpunan buka, 
bukti karakteristik 
himpunan buka 

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 
kelas : 
 Metode : 

Diskusi, 
penugasan 

 Media : papan 

TM : 2 x 
(3x50”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 

 Mendefinisikan 
himpunan buka 

 Membuktikan sifat 
– sifat himpunan 
buka 

 Membuktikan 
karakteristik 
himpunan buka 

Kriteria : 
ketepatan, 
sistematika 
dan 
penugasan 
 
Bentuk non 
– test : 
diskusi dan 

 Ketepatan 
menjelaskan 
himpunan buka  

 Sistematika dalam 
membuktikan sifat – 
sifat himpunan buka, 
karakteristik 
himpunan buka 

 



tulis, gadget 
dan internet 

presentasi  Gaya presentasi 

14 – 15  Mahasiswa 
mampu 
menjelaskan 
konsep 
Himpunan Tutup 
pada ruang 
metrik 
 
 

Definisi himpunan 
tutup, bukti sifat – 
sifat himpunan tutup, 
bukti karakteristik 
himpunan tutup 

Bentuk : kuliah 
 
Aktifitas di 
kelas : 
 Metode : 

Diskusi, 
penugasan 

 Media : papan 
tulis, gadget 
dan internet 

TM : 2 x 
(3x50”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 
 
TM : 2 x 
(3x60”) 

 Mendefinisikan 
himpunan tutup 

 Membuktikan sifat 
– sifat himpunan 
tutup 

 Membuktikan 
karakteristik 
himpunan tutup 

Kriteria : 
ketepatan, 
sistematika 
dan 
penugasan 
 
Bentuk non 
– test : 
diskusi dan 
presentasi 

 Ketepatan 
menjelaskan 
himpunan tutup  

 Sistematika dalam 
membuktikan sifat – 
sifat himpunan tutup, 
karakteristik 
himpunan tutup 

 Gaya presentasi 

 

16 UJIAN AKHIR SEMESTER  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 


